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E購enice I

Soit f l,endomorphisme de R3 dont la ma血ce dans la base canonique B = (el, e2, e3)

estA =

(

0　1　0

0　0　1

1 -3　3 )
On considere de plus la matrice B =

(1 1 0
0 1 1

0　0 1

1. D6terminer le polyn∂me caract6ristique de A.

2. La matrice A est-e11e diagonalisable sur R.

3. (a) D6terminer le polyn∂me minimal de A.

(b) D6duire le calcul de A71 d’une part en fonction de γ) ( t de (A - J3) puis d’autre

Part en fonction de 7t uniquement.

4. MontrerqueKeγ(f - IdR3) = UeCき(ul) o心ul = el +e2 +e3.

5. (a) D6teminer deux vecteurs u2 et U3 de R3 tels que /(u2) = Ul + u2

etf(ひ3)二U2十ひ3・

@) Justifierque B = (ul, u2,U3) est une base de R3.

6. D6terminer la matrice de f daLnS la base Z3. Que conclure?

Exerdce 2

Soientn ∈ N* et hl, h2, … ,毎des寅)nCtions continues sur [α,b]. Pourtout (再) ∈

(1,2,… ,可2, OnPOSeady = dr雄)研)dtpuispourtoutff = (旬fty.‥ ,可∈即,

Q(可二　∑　αり棚j・
1≦高≦れ

1. (a)Montrerparr6currencequepourpour(bl,. ‥ ,b,,) ∈ R当　∑　b塙二(∑b。)2.

1≦り≦調　　　　　に1

(b) D6duire que Q est une fome quadratique positive.

2. Ecrire la matrice de O dans la base canonique de Rれdans le cas paticulier :

協∈(1,…,可,∀‡∈[α月,亙(t)=‡江.
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