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Exercice 1 {(Question dulc

1. Soit (a, b) € B tel que a < b et soit f, g: k — & deux fonctions continues sur {«, bj
telles que pour tout x € [a, b}, g{x) = 0. \/10[1[1’81‘(]11 il existcunréel c € [a, b] tel que

j fixigix .t_j‘{c}j glxidx

2. Utiliser la question précédente pour calculer lers limites suivantes

dx, B= lim —dx.

Inx n—=ds

A= lLm

y—1"

j'-‘“ cos(mx) j" #tl aretanty?)
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Exercice 2 ‘

Soit f : R — R une fonction de classe de €7 sur un\imen Ne ! =la, bl

1. Déterminer une fonction atfine g telle que g(d_} = f(ayet g(b) = f(1 puis calculer

! |
f glx)dx. |

2. Montrer que ‘

b-a : I |

j f) [f(b)+ fla)] +%f (t—ayt—b0) f(ndr.

by Iz
3. En déduire que l'erreur commise, en rempleanm flxidx par [ gluidx, est
4] v
h- 3
majorée par Ei——ﬂ— sup | 7). |
XE qi,b]

Exercice 3 |

] ~ [ﬂ;u dx|
0 : (1+ x?.’)n

1. Déterminer les valeurs de # pour lesquelles l"intégrale ], est convergente.

Soit 1 el on pose

|
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2(a) Enremarquant que x* + 1 = (x+1)(x* - x + 1), décomposer en éléments simples

la fraction R(x) = et
{b) En déduire la valeur exacte de /5.

3. Al'aide d'une intégration par parties, déterminer une relation entre /, et /.| pour
toutn=1.

4. En déduire
(a) J; et J5 puis
(b) Jn pourtout n= 1.

Exercice 4

On considere I'équation différentielle
(1) x|y +(x-1Dy=x%  xeR.
1. Déterminer les constantes réelles a, b et ¢ pour que la fonction
x~— f(x) = (ax*+bx+c)e * soit une primitive sur R de la fonction x — g(x) = x%e™*
2. Résoudre I'équation (1) sur 10, +oof.
3. Résoudre I'équation (1) sur ] — oo, 0[.

4. En déduire Ia {ou les ) solution(s) de (1) sur R.
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